Megoldas:

Y =17,65K +3,45L
Y =4,87TK"*8 28
Y =1,06K%3 L0
Y = min{0,34K;3,12L}
Y =7,54K"28 >

L2

y =2
K

Y =7,65K + 3,45L — konstans
Y =4,87K%281028 _ csokkend
Y =1,06K%34L%66 — konstans
Y = min{0,34K;3,12L} — konstans

Y =7,54K%2 L>1 — novekvo
L2
Y = y7a — konstans



Megoldas:

f(K,L) LS KS L° w* Y
Y = 2,34K%2210.78 5,67 82,34
Y = 4,12K018082 23,23 81,46
Y = 1,09K041 0,59 8,92 55,34
f(K,L) LS K* KP pik Y
Y =1,72K021[0.79 7,09 61,34
Y = 1,75K026 1074 12,97 34,27
Y =7,91K%29.071 8,09 19,76
f(K,L) LS Ks LP w Y
Y = 2,34K0%220.78 5,67 82,34 | [P =078— | 3,288187522 | 23,90259391
Y = 4,12K%1810.82 23,23 81,46 | [P =082— | 4,234403146 | 119,9575428
Y = 1,09K 041059 8,92 55,34 | [P =059— | 1,359173733 | 20,54886389
f(K,L) LS Ks KP pi* Y
Y = 1,72K%21079 7,09 61,34 |KP = 0,2111{ 0,065681141 | 19,185148483
T
Y
Y = 1,75K 0261074 12,97 34,27 |KP =0,26— | 0,221682266 | 29,22074593
18
Y
Y = 7,91K%291071 8,09 19,76 |KP =0,29— | 1,216771991 | 82,90832602
I




feladat: Mi torténhetett?

Y4

kibocsdtas

W

redlbér

foglalkoztatd:

= 4

foglalkoztata

= 4

Y4

kibocsatas

tkefelhasznald

r4
redlbérleti dij

=v

t8kefelhasznld

v



Az altalunk vizsgalt gazdasag vallalati szektora az Y = 6,32K%22L0"8 formaban adott termelési fiiggvénnyel
hozza létre outputjat. A munkakinalat és a tokekinalat rogzitett, L¥ = 7,630 és K° = 89, 32,

1. Adjuk meg a munkakeresleti fiiggvény egyenletét!
2. Vezessiik le a t8kekeresleti fiiggvény egyenletét!
Mekkora lesz a munkapiaci egyensulyt biztositd realbér?

Szamitsuk ki a tokepiaci egyensilyt biztosito realbérleti dij nagysagat!

AT

Rajzoljuk fel a munkakeresleti és munkakinalati fiiggvényt, és jelsljiik az egyensulyi realbért!

Megoldas: Munkakeresleti fiiggvény
w = g% _ 07 78 . 6, 32K0,22L70,22 — O, 78. 6, 32KO,22L70,22 . % _ O, 78 6732K0.L22L0,78 _ 0’ 78%
Atrendezve: LY = 0, 78%
Tokekeresleti fiiggvény:
. 2270,

rK = % =0,22-6, 32K —0,7870,78 _ 0,22 -6, 32K 0,78 . %LOJS =0,22 6,32K0K 7,0:78 —, 22%
Atrendezve: K =0, QQTLK
Realbér:

Y =6,32K%22L078 = 6,32 89,3222 . 7 63078 = 82,8505

w =0, 78% =0,78-82,85057,63 = 8,4696

Realbérleti dij:

82,8505
89,32

r=0,22- YK =0,22 =0,2041



Tegyiik fel, hogy az alabbi fiiggvény irja le Mexiko és Spanyolorszag termelési fiiggvényét:
Y = AK03107

L = Population K = Capital Y = Output

Country (millions) (trillion) (trillion)
Mexico 105 0.18 1.0
Spain 45 0.74 1.7

» Szamtsa ki mindkét orszag termelékenységi mutatojat!
» Szamitsa ki mindkét orszag egy fore esd jovedelmét!

e Mi lehet az egy fore esd jovedelemben tapasztalhato kiilonbség oka?

Megoldas:
Az egyszeriiség kedvéért milliardokba atszamitott értékeket hasznalunk:
Termelékenységek:
1000
AMem'co - 18003 . 07 1050.7 ~ 1019; 97
1700
Aspain = 5703 o7~ 2053, 2
5p 74003 .0, 0450.7 053
Az egy fore est jovedelem a jévedelem és a népesség hanyadosa:
Y 1000
— = —— ~ 9523,81
L Mewico 07 105 ’
Y 1700
= ~ 3TTT7,78

ZSpain N 0, 045
A spanyolok magasabb egy fore es6 jovedelmének egyik oka az, hogy a spanyol termelékenység magasabb, ez
pedig mind a munka, mind a t6ke termelékenységét emeli. A masik ok a spanyolok magasabb toke-munka aranya,
ami megemeli a munka termelékenységét.

PR - P ~ o ta ol e el Y AK®PLOT  AK%3
(Vegytik észre, hogy az egy fore esd jovedelem ettdl a két tényezotdl fiigg, mivel: - = = =

50,3 L Lo
A-(E))




Tegyiik fel, hogy egy gazdasagban a termelési fiiggvény Cobb-Douglas tipusq, a toke kitevije o = 0, 3, és csak két
termelési tényezdt, tokét és munkat alkalmaznak a termelés soran.

1. A jovedelem mekkora hanyada jut t8kére és munkara, és mekkora lesz a profit?
2. Hogyan adhaté meg a tSke bérleti dija & fiiggvényében?

3. Hogyan adhato meg a realbér % fiiggvényében?

4. Tegyiik fel, hogy a munkaert-allomany 10 szazalékkal megnd. Hogyan alakul ennek hatasara a % arany?

5. Felhasznalva az el6z6 kérdésre adott valaszt, hogyan alakul a t8ke realbérleti dija és a realbér?

6. Kozgazdasagilag hogyan értelmezhet6 a tényezojovedelmek értékében bekovetkezett valtozas a munkaerd-
allomany névekedése utan?

7. Ismert az alabbi §sszefiiggés a novekedési iitemek kozott:

AY | AK AL
vy YK YT

Ez alapjan mit tudunk mondani, a kibocsatas hany szazalékkal valtozik a munkaer6-allomany 10 szazalékos

novekedése miatt?

Megoldas: Jovedelem megoszlasa: 30 szazalék toketulajdonosok, 70 szdzalék munkaerd.

A t8ke realbérleti dijahoz sziikséges lesz az % arany meghatarozasa. Ezt ugy kaphatjuk meg, ha az % aranyt
elosztjuk % arannyal, tehat az egy fére juto kibocsatast az egy fore juto tokeallomannyal. ElSbbi felirhato ebben a
formaban: o

Y K

A=

L L

Az osztas utan megkapjuk, hogy

Tehat a toke bérleti dija:

K\*!
K_n A=
" (L)

Realbér: Mivel az % arany ismert % fiiggvényében, egy egyszerii behelyettesitésb6l megkaphato a realbér:

oot wn (5

Ha a munkaerd ceteris paribus 10 szazalékkal nd, az cs6kkenteni fogja az egy f6re es6 toke értékét.

Ennek hatasara a képletbdl adodoan a realbér csokken, a real bérleti dij emelkedik (grafikusan is belatha-
to).

A munka 10 szazalékos ndvekedése (1 — ) - 10 szazalékkal, tehat 7 szazalékkal emeli meg a kibocsatast.



Egy stlyos betegség az adott gazdasag munkaerejének szamottevs részét kidonti, igy nem tudnak dolgozni.
A mesterséges intelligencia nytjtotta lehetdségeket hatékonyan kihasznaljak a termelés folyaman.

A klimavaltozas negativ hatasaként tombol6 tiizvész a tokeallomany jelentds pusztulasat okozza.

. Az adott gazdasagba bevandorldo munkaerd feltslti a betoltetlen allasokat.

A kiélez6dd kozel-keleti konfliktusok jelents mértékben visszavetik az olajtermelést.

A gazdasag fogyasztoinak megvaltozik a magatartasa (hala a Kormany Visdrolj kevesebbet, sporolj tibbet! prog-
ramjanak), és ezenttl t6bb megtakaritast eszkozolnek, amelyekbdl tobb toke belizemelését finanszirozzak.

Az eddigi 8 6ras munkanapok helyett 4 6rara allnak at a gazdasadgban, 4am ennek hatasara a munkavallalok
kipihentebbek, termelékenyebbek lesznek.



A vizsgalt gazdasagban Y = 24981 egységnyi terméket és szolgaltatas allit el a vallalati szektor. A fo-
gyasztok a rendelkezésre allo jovedelem 72 szazalékat forditjak fogyasztasi célokra, a beruhdzasi magatartast az
I =7000,98 — 2,107 egyenlet jellemzi.

1. Adjuk meg a megtakaritasi fliggvény egyenletét!
2. Hatarozzuk meg, mekkora kamat biztosit egyensulyt a kdlcséndzhets forrasok piacan!

3. Egyensulyi allapotban mekkora lesz a fogyasztas, a beruhazas és a megtakaritas nagysaga?

Megoldas: Megtakaritasi fiiggvény:

S =(1-MPC)Y =0,28Y

Egyensialyi kamat:

S =0,28Y = 6994, 68
S=1
6994, 68 = 7000,98 — 2,10r — r = 3

Fogyasztas, beruhazas, megtakaritas:

C=MPC-Y =0,72-24981 = 17986, 32
I=58=(1-MPC)Y =0,28-24981 = 6994, 68



Az altalunk vizsgalt gazdasag szereploinek magatartasat az alabbi fiiggvények segitségével jellemezhetjiik.

Y =2,15K%24L%70

L% =65
K% =185
C =0,76Y

I =51,11069929 — 2r

1. Mekkora a gazdasag GDP-je?
2. Mekkora az egyenstlyi kamat?

3. Jeloljiik az egyensulyi kamatot egy megfelelé abran!

Megoldas: GDP:

Y =2, 15K%24 %76 — 2 15. 184924 . 65%76 = 179, 6279137

Egyensilyi kamat:

S=(1-MPC)Y =0,24-179,6279137 = 43,11069929
S=1
43,11069929 = 51,11069929 — 200r
r=4

rd
redlkamat

»
»

S|
megtakaritas
beruhdzas




Egy klasszikus modellel jellemezhets gazdasagban a termelési fiiggvény az Y = 3K%4L06 alakot lti.

1. Adja meg a tBkekeresleti gorbe egyenletét!
2. Adja meg a munkakeresleti gérbe egyenletét!
. Mekkora az egy f6re es6 tokeallomany, ha tudjuk, hogy az egyensulyi realbér értéke w = 3?

. Mekkora a t6ke real bérleti dijanak egyensulyi értéke?

12 B el

. Hatarozza meg az egy f6re juto kibocsatas nagysagat!

Megoldas:
Tokekereslet: 0,4% = rK

Munkakereslet: 0, 6% =w

Definiciobol fakadoan: % =y

Tehat 0, 6y = 3, amelybdl kiszamolhato, hogy az egy fore es6 kibocsatas y = 5.

Definiciobol adodoan y = Ak®, amelybdl kaphato, hogy az egy fore esé tokeallomany k = 2, 5.

Mivel k = %, és % ismert, a matematika szabalyai alapjan megkaphato, hogy % = 2. Ebbdl a tokekeresleti

fiiggvénybe helyettesitve kaphato, hogy a téke realbérleti dija 7 = 0, 8.



